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题型 一 二 总分

得分

一、填空题（本大题共 9小题，每题 10 分，共 90 分）

1. 在平面直角坐标系中，点 A、B的坐标为  2,A a a 、  2,B b b ，其中 a b、 为正整数。若直线 AB 的

斜率为 2020，这样的有序数对  ,a b 有 对。

2. 如右图，
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，连接 BD，则 BD  。

3. 若
3 44 4 xx  ，则正数 x  。

4. 若关于 x 的方程 3 2 22 1 0x ax ax a     有且仅有一个实数解，则实数 a 的取值范围

是 。

5. ABCD 是面积为 325 的正方形（AC 是其对角线），点 A 的坐标为  11,5A ，点 B、C、D 都是格点

（格点就是指横、纵坐标都是整数的点），且点B在第一象限。满足要求的点B坐标有 个。

6. 定义   2f x x ax b   ，其中 a b、 都是小于 1000 的正整数。若关于 x的方程  1 0f x   和

  1 0f x   至少有一个公共根，满足要求的有序数对  ,a b 有 对。

7. 如右图，用正三角形、正方形、正六边形按下图将无限平面铺

满，则
S
S

阴影

总

。

8. 若正整数 a b、 满足    gcd 2019!,2020!, , 2019!,2020!, , 2019! 2020!a b a b ab   lcm ，则 a b 的

最小值为 （  gcd ,a b 表示 a b、 的最大公因数，  ,a blcm 表示 a b、 的最小公倍数）。

9. 若正数 x y z、 、 满足 1399x y z   ，则      x y y z z x  的最大值为 （其中  x 表示

不超过 x的最大整数，比如  4.3 4 ，  3 3 ）。

二、解答题（本大题共 3小题，每题 20 分，共 60 分，请写出解题过程）

10. 若关于 x y、 的方程组
  1 1 4 2x y p
x y p

    


 
有实数解，求： p的取值范围。

（请继续完成反面内容）
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11. 若 p为素数， a b c n、 、 、 都是正整数，满足
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，求证： n为合数。

12. 如图，圆 I 是 ABC 的内切圆，点M 是圆 I 在 AC 上的切点。点D在 AC 上，满足 BD BA 。圆

J 是 DBC 的内切圆，点 E F、 是圆 J 在DC DB、 上的切点。连接 EF交DI于点 K，求证：点 K

是DI的中点。


